ΘΕΜΑ 2      GI_V_MATHP_2_20073

Δίνονται τα σημεία Α(2, 3), Β(-1, 5) και Γ(-2, -4).
α) Να αποδείξετε ότι σχηματίζουν τρίγωνο.
                                                                                                   (Μονάδες 8)
β) Να βρείτε το συμμετρικό Δ του Β ως προς το μέσο Μ της ΑΓ.
                                                                                                  (Μονάδες 10)
γ) Τι σχήμα είναι το ΑΒΓΔ; Να αιτιολογήσετε τον ισχυρισμό σας.
                                                                                                   (Μονάδες 7)
ΛΥΣΗ


α)  Επειδή   και   ,  οι  ΑΒ , ΑΓ δεν είναι παράλληλες , άρα τα σημεία  Α , Β,  Γ δεν είναι συνευθειακά και σχηματίζουν τρίγωνο.

Αλλιώς :   .




β) Το μέσο  Μ της ΑΓ έχει συντεταγμένες :  και               δηλαδή   .  Έστω   το συμμετρικό του  Β  ως προς το μέσο  Μ  της ΑΓ  .     Τότε ισχύει 


      και   .

Άρα   .
γ) Το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο  γιατί οι διαγώνιοί του  ΑΓ και ΒΔ έχουν κοινό μέσο το Μ , δηλαδή διχοτομούνται.
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