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Σε κύκλο κέντρου  θεωρούμε δυο χορδές του  και  που τέμνονται σε ένα σημείο .


α) Αν το σημείο  είναι το μέσο του τόξου , να αποδείξετε ότι:




i. Όταν η χορδή  είναι κάθετη στη χορδή , τότε  (Μονάδες 




ii. Όταν η χορδή  δεν είναι κάθετη στη χορδή , ισχύει η σχέση   ; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.(Μονάδες )







β) Αν για τις χορδές  και  που τέμνονται σε σημείο  ισχύει ότι , να αποδείξετε ότι το σημείο  είναι το μέσο του τόξου . (Μονάδες )

Λύση.






[image: 4_18985.png]α) i. Αν το σημείο  είναι το μέσο του τόξου  και , τότε η  είναι διάμετρος του κύκλου και κατά συνέπεια . Άρα: 

















ii) Η σχέση ισχύει από την ομοιότητα των τριγώνων , που έχουν τη γωνία  κοινή και  ως εγγεγραμμένες σε ίσα τόξα.






β) Αν ισχύει η σχέση αυτή τότε , οπότε τα τρίγωνα , που έχουν τη γωνία  κοινή, θα είναι όμοια. Άρα , δηλαδή τα τόξα   είναι ίσα.
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